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CONCURSUL JUDETEAN DE MATEMATIC A “OCTAV ONICESCU”
Edisia a Xl-a

1. Considefim sirul numerelor naturale cu suma cifrelor 6 ( 6, 28, 33, 42, 51, 60, 105, ...).
Aratati ca . a) exist insir doua numere consecutive cu difegemai mare decat 19",
b) sirul nu conine pitrate perfecte dar are o infinitate de numere dedd® + 2, ky..

2. O sta’ are 2007 oi ( 1004 albe, 1003 negre ) care doraptea intr-unarc circular. Ciobanuldtransi intelept are
un contract cu lupul cel ténsi iste: lupul nu atag deloc sténa; in schimb o dgte an, in noaptea zile /) L'/')\.-
sale onomastice, acesta poateviga nestingherit, cand oile dormg fraseze un diametru gdrculuisi sa i\ vV
manance céte oi vrea cu cofidisi minance dintr-o singédrjumatate atarculuisi cel puin cate o oaie de ,}"»r\ C_
fiecare culoare. Expligcacum a aezat ciobanul oile la culcaggiind ci lupul, cu toate & a incercat toat /?r
noaptea, a plecatifhand.

3. Alina vrea 4 stingi lumina n sala de sport. Sala are 2007 becudaf& cu comutatorul lui. Itial sunt -
aprinsek becuri,k=1). Starea becurilor nu poate fi modifigatecat lan becuri deodat agionand comutatoarele - -
lor (3<n <2006, fixat). Aratati ca, aplicAnd aceasbprgie convenabil de un nuinde ori, Alina:

a) poate schimba starea a exactdbecuri b) poate schimba starea unui singur be@daceste impar.
) poate stinge lumina daori n este impar orin si k sunt pare. d) nu poate stinge lumina dan este pasi k impar.

4. Pe un cerc de centfdconsideim puncteleA, B, C, D, E, Fin aceagtordine astfel incat coardela], [BE], [CF]
sa fie concurente 1, determinand 6 unghiuri de 80n jurul lui T(T # O). Aratati ca:
a) cercul de diametrudT] trece prin mijloacel®, Nsi P ale coardelor, iar triunghiul MNP este echilateral
b) una din distagele TM, TN, TPeste egalcu suma celorlalte déu c) TA+ TC+ TE=TB+ TD + TF, (vezi punctub)).
(Stim T. Ptolemeu :"In orice patrulater inscriptibiprodusul diagonalelor este egal cu suma produskrilor opuse”)

5. O tabh desah obgnuiti are 14 linii (7 orizontalgi 7 verticale diferite de marginile tablei) cardindéteaz cele 64
de pitratele. Acoperind tabla cu 32 dominouri, oricare dabecl4 linii taie in juritate anumite dominouri (Intre 0 8
dominouri). Aitati ca:
a) la orice acoperire, toate liniile taie 0, 2, 4a 8 dominouri gasim macar o linie care taie cel gn 4 dominouri
b) daa la o acoperire toate liniile taieaear un domino, atunci avem doar una din sitlea
i) 12 linii taie cate 2 dominousi 2 linii taie cate 4 dominourii) 13 linii taie cate 2 dominousi o linie taie 6 dominouri.
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