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1. Consideram multimea A formata din 201 numere naturale cel mai mic fiind 1Gi avand

proprietatea: OxOA si OyON*-A avemx+yON*-A.
Aratati ca [IxON nedivizibil cu 10 este inN — A si aflati cel mai mare element dinA .

2. Spunem @ un patrulater convex ABCD este “bun” daci .# (EFGH)>= AC+BD pentru

orice EJ(AB) ,F O(BC) ,GO(CD) ,H O(DA) .

a. Aratati ca orice dreptunghi ABCD este “bun” ( folosind eventual mijloacele
segmentelo(HG), (EG) si (EF) ).

b. Fie ABCD patrulater "bun”. Alegem F,G,H mijloacele laturilor corespunzatoare,
E variabil pe (AB), O mijlocul lui (AB) si H'simetricul lui H fata de AB. Aritati ca
FO+OH'< FE+EH' pentru OE(AB) si ABCD dreptunghi.
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3. Se considedi 30 de numere ;—;—;---—;i?. Alegem doui dintre ele a si b, le

R . ab A e A .
eliminam si le Tnlocuim cu ——————. Repefim acest procedeu pai ramane un singur
a+b+15ab

numar.

a. Calculati suma inverselor numerelor intiale si suma inverselor numerelor dug
primul pas.

b. Araitati ca indiferent de alegerea icuta la fiecare pas nunirul final este i.

c. Este posibil ca dugi un numir de pasi, 15 dintre numerele ramase 4 fie egale?

4. Patrulaterul convex ABCD are intersedia diagonalelor O iar patratele de diagonale(AD)

5.

si (BC) au comun varful F ( le notaim AEDF si BGCF ) . Aratati ca:
a. ACO BD,(AC) = (BD)iar E,O,G sunt coliniare.
b. Patratele de diagonale(AB) si (DC) ausi ele un varf comun, situat peEG .

Datorita crizei o tabla desah si-a redus numirul laturilor cu 25%. In consecinta fiecare
dintre cele 64 de gtriatele au devenit triunghiuri ca  n figura.

a. Oricare doua triunghiuri vecine pot fi acoperite de un romb.
Si se arate @ se pot folosi 28 de astfel de romburi #f a
suparapuneri) dar nusi 29.

b. Asezim K regi si 64-K regine astfel incat oricare doi regi &
nu fie vecinisi orice regina si fie vecini cu macar un rege. S
se arate @ valorile minima, respectiv maxini a lui K sunt 16
si 36 (specificandsi asezirile corespunzitoare).

NOTA: Timp de lucru 4 ore.
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