COLEGIUL NATIONAL “A.T. LAURIAN” BOTOSANI
15 noiembrie 2025

CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
“OCTAV ONICESCU”
Ediria a XXVI-a

Problema 1.

Fie A o multime infinita de numere naturale nenule cu proprietatea:
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a) Dacad m este cel mai mic numar din A iar p este un alt numar din A demonstrati ca p : m.
b) Deteminati multimea 4 stiind ca fix 40 dintre elementele ei sunt mai mici decét 2025.

Problema 2.

Se considera segmentul [AB] cu mijlocul M. Prin punctul M trece un cerc variabil @ care lasi
punctele 4 si B in exteriorul sau. Fie AT si BS tangente la cerc, cu T, S € @. Aritati ca:

a) AT? + BS? este o constantd (nu depinde de cercul ales, ci doar de lungimea segmentului
[AB])).
b) AT + BS < AB iar egalitatea are loc daca si numai daca cercul este tangent dreptei AB.

Problema 3.

Consideram numerele ag, a4, a3, ...,a, Cun=>2,a,=0,a,=1siay<a; <a; < <a,.
FieS =,/ a;—ag +Va,—a, + -+ \/a,—a,_, . Demonstrati ca:
a) S =1 siprecizati cand are loc egalitatea

b) S <+/n si precizati cand are loc egalitatea

Problema 4.

Fie ABC un triunghi echilateral si D un punct interior luicu DB = 1,DC > 2 si CDA = 90°.
Consideram punctul E in interiorul unghiului CDA astfel incat triunghiul CDE si fie echilateral .
a) Aratati ca punctele E, D si B sunt coliniare

b) Calculati lungimea segmentului [BC].

TIMP DE LUCRU: 3 ORE.
PUNCTAJ: 20 de puncte pentru fiecare problema.
Se acorda 20 de puncte din oficiu.



